
　反射テスト　複素平面　証明　円周角の定理　01

1. 　複素平面上に, 中心が原点 O(0), 半径が 1の単位円を考え, その円周上に 3点 A(a),B(b),C(c)をおく.

（ S 級 2分 35秒、A級 4分、B 級 6分、C 級 9分 ）　

O

A(a)

B(b) C(c)

（1）　 ∠BACを複素数 a, b, cで表したい. 　 をうめよ.

　　 arg
　 − 　

　 − a

（2）　 ∠BOCを複素数 b, cで表したい. 　 をうめよ.

　　 arg
　

　

（3）　 (1), (2)を用いて, 円周角の定理「同じ弧の円周角は中心角の大きさの半分である」を証明したい. 　 をうめよ.

a, b, cは単位円周上にあるから, a = b = c = 　

よって, aa = bb = cc = 　

　 2∠BAC = 2arg
　　　

　　　

= arg

 　　　

　　　

2

= arg

 c− a
b− a

・ a− c

　　　
・

　　　
a− b

 　∵ aa = bb = cc = 1

= arg

(
(c− a)(c− a)b

(a− b)(a− b)c

)

= arg

 　　　
2

b

　　　
2

c



= arg
　
c

　∵ 偏角は絶対値によらない

= arg
　
b

= ∠BOC

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　

http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html


2. 　複素平面上に, 中心が原点 O(0), 半径が 1の単位円を考え, その円周上に 3点 A(a),B(b),P(p)をおく.

（ S 級 3分 20秒、A級 5分、B 級 7分、C 級 10分 ）　

O

P(p)

A(a) B(b)

（1）　 ∠APBを複素数 a, b, pで表せ.

（2）　 ∠AOBを複素数 a, bで表せ.

（3）　 (1), (2)を用いて, 円周角の定理「同じ弧の円周角は中心角の大きさの半分である」を証明したい.

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　

http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html


　反射テスト　複素平面　証明　円周角の定理　01　解答解説
1. 　複素平面上に, 中心が原点 O(0), 半径が 1の単位円を考え, その円周上に 3点 A(a),B(b),C(c)をおく.

（ S 級 2分 35秒、A級 4分、B 級 6分、C 級 9分 ）　

O

A(a)

B(b) C(c)
　　　

☆偏角の計算については以下を参照.

複素平面 偏角 01

（1）　 ∠BACを複素数 a, b, cで表したい. 　 をうめよ.

　　 arg
c − a

b − a

（2）　 ∠BOCを複素数 b, cで表したい. 　 をうめよ.

　　 arg
c

b

（3）　 (1), (2)を用いて, 円周角の定理「同じ弧の円周角は中心角の大きさの半分である」を証明したい. 　 をうめよ.

a, b, cは単位円周上にあるから, a = b = c = 1

よって, aa = bb = cc = 1

　 2∠BAC = 2arg
c − a

b − a

= arg

 c − a

b − a

2

= arg

(
c− a
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1
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a

)
　∵ aa = bb = cc = 1

= arg

 c− a
b− a

・ a− c
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
= arg

(
(c− a)(c− a)b

(a− b)(a− b)c

)

= arg

 c − a
2
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a − b
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c


= arg

b

c
　∵ 偏角は絶対値によらない

= arg bcb
bcc

= arg
c b

2

b c
2

= arg
c

b
　∵ 偏角は絶対値によらない

= ∠BOC

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　

http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/120/z_hansha_fukusoheimen006henkaku1101_utf8t_c.pdf
http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html


2. 　複素平面上に, 中心が原点 O(0), 半径が 1の単位円を考え, その円周上に 3点 A(a),B(b),P(p)をおく.

（ S 級 3分 20秒、A級 5分、B 級 7分、C 級 10分 ）　

O

P(p)

A(a) B(b)

（1）　 ∠APBを複素数 a, b, pで表せ.

　　 arg
b − p

a − p

（2）　 ∠AOBを複素数 a, bで表せ.

　　 arg
b

a

（3）　 (1), (2)を用いて, 円周角の定理「同じ弧の円周角は中心角の大きさの半分である」を証明せよ.

a, b, pは単位円周上にあるから, a = b = p = 1

よって, aa = bb = pp = 1

　 2∠APB = 2arg
b− p
a− p

= arg
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b− p
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)
　∵ aa = bb = pp = 1

= arg
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(b− p)(b− p)a

(p− a)(p− a)b

)

= arg
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= arg a

b
　∵ 偏角は絶対値によらない

= arg aba
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= arg
b a
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a b
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= arg b
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　∵ 偏角は絶対値によらない

= ∠AOB

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　
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