
　反射テスト　微分　微分方程式　変数分離形　02

1. 　次の微分方程式を解け.（ S 級 2分 30秒, A級 4分, B 級 6分, C 級 8分 ）

（1）　 dy
dx

= yx2 （2）　 dy
dx

= − x
y

（3）　 dy
dx

= ey

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　

http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html


2. 　次の微分方程式を解け.（ S 級 2分 40秒, A級 4分, B 級 6分, C 級 8分 ）

（1）　 dy
dx

= yex （2）　 dy
dx

= 1− x
2y

（3）　 dy
dx

= ex+y

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　

http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html


　反射テスト　微分　微分方程式　変数分離形　02　解答解説
1. 　次の微分方程式を解け.（ S 級 2分 30秒, A級 4分, B 級 6分, C 級 8分 ）

★微分方程式　変数分離形
　　 dy

dx
= f(x)・g(y) ( g(y) ̸= 0 ) の形の微分方程式を変数分離形という.

与方程式　⇔　
∫

dy
g(y)

=

∫
f(x) dx と変形して解く.

（1）　 dy
dx

= yx2

dy
y

= x2 dx

∫
dy
y

=

∫
x2 dx

log y = 1
3
x3 + c ( cは定数 )

y = e
1
3x

3+c

y = ±ec・e
1
3x

3

y = Ce
1
3x

3

(C は任意定数 )　←☆

☆ C = ±ec とおける. (C ̸= 0)

C = 0 としても, y = 0 となり, 与方程式を満たす.

（2）　 dy
dx

= − x
y

y dy = −x dx

∫
y dy = −

∫
x dx

1
2
y2 = − 1

2
x2 + c ( cは定数 )

x2 + y2 = 2c

　 x2 + y2 = C 　 (C は任意定数 )　←☆

☆ C = 2c とおいた.

（3）　 dy
dx

= ey

dy
ey

= dx

∫
e−y dy =

∫
1 dx

−e−y = x+ c ( cは定数 )

e−y = −x− c

log e−y = log (−x− c)

−y = log (C − x) ←☆

y = − log (C − x) (C は任意定数 )

☆ C = −c とおいた.

☆真数条件から, x < C であるが, 言わなくてよい.

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　

http://www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html


2. 　次の微分方程式を解け.（ S 級 2分 40秒, A級 4分, B 級 6分, C 級 8分 ）

（1）　 dy
dx

= yex

dy
y

= ex dx

∫
dy
y

=

∫
ex dx

log y = ex + c ( cは定数 )

y = ee
x+c

y = ±ec・ee
x

y = Cee
x

(C は任意定数 )　←☆

☆ C = ±ec とおける. (C ̸= 0)

C = 0 としても, y = 0 となり, 与方程式を満たす.

（2）　 dy
dx

= 1− x
2y

y dy = 1
2
(1− x) dx

∫
y dy = 1

2

∫
(1− x) dx

1
2
y2 = − 1

4
(1− x)2 + C ( C は定数 )

　 (x − 1)2

4
+

y2

2
= C 　 (C は任意定数 )

（3）　 dy
dx

= ex+y

dy
dx

= ex・ey

dy
ey

= ex dx

∫
e−y dy =

∫
ex dx

−e−y = ex + c ( cは定数 )

log e−y = log (−ex − c)

−y = log (C − ex) ←☆

y = − log (C − ex) (C は任意定数 )

☆ C = −c とおいた.

c⃝ 数学・算数を楽しむために（ http : //www.enjoymath.sakura.ne.jp/index.html ）　
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